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1/24



SF

Z okazji Swiatowego Dnia Ksigzki uczniowie klasy VIl zorganizowali quiz wiedzy o postaciach literackich. Quiz mozna byto zakonczy¢ na jednym

z poziomow, ktore zaliczato sie kolejno od | do VI. Na diagramie przedstawiono, ile procent uczniéow zakonczyto quiz na danym poziomie. Na
poziomach nizszych niz Asia quiz zakonczyto doktadnie 32% uczniéw bioracych w nim udziat.

Wyniki quizu (w %)

Poziom VI Poziom I
8% 4%

Poziom II
12%

Poziom III
16%

Poziom V
32%

Poziom IV
28%

Ile procent uczniéw zakonczyto ten quiz na poziomach wyzszych niz Asia?

Odpowiedz: A (40%)

Krok 1. Ustalenie na ktérym poziomie ukonczyta quiz Asia.
Skoro 32% uczniéw napisato quiz gorzej od Asi, to znaczy ze Asia musi by¢ na IV poziomie. Skad to wiemy? Wynika to z tego, ze 32% to
doktadnie tyle ile procent uczniéw zakonczyto quiz na poziomach I-Il1:

4% 4+ 12% + 16% = 32%

Krok 2. Obliczenie ile procent uczniéw napisato quiz lepiej od Asi.
Od Asi napisali lepiej wszyscy ci, ktdrzy osiagneli poziom V oraz VI, a takich oséb jest:

32% + 8% = 40%
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SFT

Uzupetnij zdania. Wybierz odpowiedz sposréd oznaczonych literami i oraz odpowiedz spo$réd oznaczonych literami i EI

Wartos$¢ wyrazenia 4,5 : 0, 75 jest rowna wartosci wyrazenia / Wartos$¢ wyrazenia 1,25 - 0, 4 jest rbwna warto$ci wyrazenia

/@)

. 1o A 450 125-4
Odpomedz. A (F), D (TUO)
Krok 1. Rozwigzanie pierwszej czesci zadania.

4 4,5-1 4
4,5:0,75 = 0 = ,5 100 :ﬂ
0,75 0,75 -100 75

Krok 2. Rozwigzanie drugiej czesci zadania.

1,25-100 0,4-10 125 4  125-4

100 10 100 10 1000

1,25-0,4 =
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0-1 pkt

Tata Bartka przed wyjazdem z Krakowa do Warszawy analizuje niektére bezposrednie potaczenia miedzy tymi miastami. Do wyboru ma cztery

potaczenia przedstawione w ponizszej tabeli.

(’D?zma .Gi?d.zma Srodek Dlugosé Cena
wyjazdu przyjazdu do transportu trasy biletu
z Krakowa Warszawy i
1:35 6:30 autobus 298 km 27zl
2:32 5:12 pociag 293 km 60 zt
5:00 8:48 pociag 364 km 65z
3:33 810 pociag 293 km 49 zi

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli jest fatszywe. Za przejazd w najkrotszym czasie nalezy

zaptaci¢ 49z1.

Zgodnie z rozktadem jazdy tylko przejazd autobusem trwa dtuzej niz 4 godziny.

Za przejazd w najkrotszym czasie nalezy zaptaci¢ 4924

Prawda
Fatsz

Zgodnie z rozktadem jazdy tylko przejazd autobusem trwa dtuzej niz 4 godziny.

Prawda
Fatsz

Odpowiedz: 1) PRAWDA

Krok 1. Obliczenie czasu jazdy w kazdym z potaczen.

Aby oceni¢ prawdziwos¢ kazdego ze zdan musimy obliczy¢ czas jazdy dla kazdego potaczenia:

| potaczenie: 4godz. 55min.

Il potaczenie: 2godz. 40min.

Il potaczenie: 3godz. 48min.
IV potaczenie: 2godz. 1Tmin.

Krok 2. Ocena prawdziwosci pierwszego zdania.

Zgodnie z obliczeniami z poprzedniego kroku widzimy, ze najkrétsze jest IV potaczenie i faktycznie bilet kosztuje tutaj 4924 Zdanie jest wiec

prawda.

Krok 3. Ocena prawdziwosci drugiego zdania.
Zgodnie z tym co obliczylismy w pierwszym kroku mozemy stwierdzi¢, ze faktycznie tylko przejazd autobusem trwa dtuzej niz 4 godziny.
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o1

Prosta EF dzieli prostokat ABCD na kwadrat EF'C'D o obwodzie 32cm i prostokat ABF'E o obwodzie o 6¢m mniejszym od
obwodu kwadratu EFCD.

D G

A B

Dtugos¢ odcinka AE jest rowna:

Odpowiedz: C (5cm)

Krok 1. Obliczenie dtugosci boku kwadratu EFCD.
Wiemy, ze kwadrat EF'C D ma obwdd rowny 32cm. Kwadrat ma wszystkie boki rownej dtugosci, zatem kazdy bok tego kwadratu ma
dtugosc:

32cm : 4 = 8cm

Krok 2. Obliczenie obwodu prostokata ABFE.
Wiemy, ze prostokat ABF'E ma obwdd o 6¢m mniejszy od kwadratu, zatem:

Obw aprE = 32cm — 6em = 26cm

Krok 3. Obliczenie dtugosci odcinka AE.

Spdjrzmy na prostokat ABF'E. Z kroku pierwszego wiemy, ze EF' = 8cm, zatem takze AB = 8cm. Te dwa boki prostokata maja wiec
razem 8cm + 8c¢m = 16¢m. To oznacza, Ze na pozostate boki prostokgta ABF'E, czyli na boki AE oraz BF', zostaje nam

26cm — 16cm = 10cm. Te dwa boki prostokata sa oczywiscie rownej miary, zatem kazdy z nich ma dtugos¢ 10cm : 2 = 5¢cm.
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Narysowany kwadrat nalezy wypetni¢ tak, aby iloczyny liczb w kazdym wierszu, kazdej kolumnie i na obu przekatnych kwadratu byty
takie same.

515 15°
5'15°
52

Ocen prawdziwo$¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli jest fatszywe. lloczyn liczb na przekatnej kwadratu
jest rowny 515,
W zacieniowane pole kwadratu nalezy wpisac liczbe 5°.

lloczyn liczb na przekatnej kwadratu jest rowny 5%,

Prawda
Fatsz

W zacieniowane pole kwadratu nalezy wpisac liczbe 5°.

Prawda
Fatsz

Odpowiedz: 1) PRAWDA

Krok 1. Ocena prawdziwosci pierwszego zdania.
Na przekatnej kwadratu iloczyn poteg wynosi:

52,55 .58 _ 524548 _ £l5

Zdanie jest wiec prawda.

Krok 2. Ocena prawdziwosci drugiego zdania.

W kazdej kolumnie musimy mie¢ iloczyn réwny 5% (wyliczyliémy to tak naprawde w pierwszym kroku). Skoro w interesujacej nas
kolumnie znajduje sie juz warto$¢ 5 oraz 5°, to mozemy obliczy¢ ze w zacienionym polu (ktére mozemy oznaczy¢ sobie symbolem M)
znajdzie sie wartosc:

5.5 . W=5" 5..5.WM=5° 5'"5.m—5° 50.m—5° M—55.5 WM—5°0 m—5

Zdanie jest wiec prawda.
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SF

Jacek i Ola testuja swoje elektryczne deskorolki. W tym celu zmierzyli czasy przejazdu na trasie 400m. Ola pokonata te trase w
czasie 160s, a Jacek — w czasie 100s.

Réznica Srednich predkosci uzyskanych przez Jacka i przez Ole jest rowna:

Odpowiedz: B (5,4 ™)

Odpowiedzi mamy podane w kTm dlatego tez dobrym pomystem jest od razu zapisanie, ze:

400m = 0,4km
__ _160

100s = 5a-h

(te utamki mozna jeszcze uprosci, ale nie jest to konieczne na tym etapie)

Krok 1. Obliczenie predkosci jazdy Oli.
Korzystajac ze wzoru na predko$¢ v = £ mozemy obliczy¢ predkos¢ jazdy Ol

0,4 160 .. 3600 o km
B 36007 7 160 1

0,4 100 3600 km
= D% 04—y —0,4. 200 14 4
v 100 v 3600 100 ’° =]

Krok 3. Obliczenie réznicy predkosci.
Z obliczen z kroku pierwszego i drugiego wynika, ze rdznica predkosci wyniosta:

km km km
14,47 - QT = 5,4—
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SF

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli jest fatszywe. W pieciu rzutach standardowa
szescienng kostka do gry, jezeli wynik kazdego rzutu bedzie inny, mozna otrzymac¢ tacznie doktadnie 20 oczek.
W 16 rzutach standardowgq sze$cienna kostka do gry mozna otrzymac tacznie ponad 100 oczek.

W pieciu rzutach standardowa szescienna kostka do gry, jezeli wynik kazdego rzutu bedzie inny, mozna otrzymac tacznie doktadnie 20 oczek.

Prawda
Fatsz

W 16 rzutach standardowa szescienna kostka do gry mozna otrzymac tgcznie ponad 100 oczek.

Prawda
Fatsz

Odpowiedz: 1) PRAWDA

Krok 1. Ocena prawdziwosci pierwszego zdania.
To zdanie jest prawda. Gdybysmy rzucali kostka szesciokrotnie i za kazdym razem wynik rzutu bytby inny to otrzymaliby$my sume:

1+24+3+4+5+6=21

Skoro rzucamy pieciokrotnie, to widzimy wyraznie, ze wystarczy sie pozby¢ jedynki i otrzymamy doktadnie 20 oczek:

2+3+4+5+6=20

Krok 2. Ocena prawdziwosci drugiego zdania.
Maksymalnie mozemy wyrzuci¢ szostke. Nawet jak 16 razy wyrzucimy te széstke to otrzymamy tacznie:

16 - 6 = 96 oczek

Zdanie jest wiec nieprawda.
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Punkt kratowy to miejsce przeciecia sie linii kwadratowej siatki. Pole wielokata, ktérego wierzchotki znajduja sie w punktach
kratowych kwadratowej siatki na ptaszczyznie, mozna obliczy¢ ze wzoru Picka:

P=W+<-B-1

gdzie P oznacza pole wielokata, W - liczbe punktow kratowych lezacych wewnatrz wielokata, a B — liczbe punktéw kratowych
lezacych na brzegu tego wielokata.

W wielokacie przedstawionym na rysunku W = 3 oraz B = 5, zatem P = 4, 5. Wewnatrz pewnego wielokata znajduje sie 5
punktéw kratowych, a na jego brzegu jest 6 punktéw kratowych. Pole tego wielokata jest réwne:
Odpowiedz: C (7)

Korzystajac z podanego wzoru mozemy zapisac, ze:

P:5+%'671,P:5+371,P:7
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Punkt kratowy to miejsce przeciecia sie linii kwadratowej siatki. Pole wielokata, ktérego wierzchotki znajduja sie w punktach
kratowych kwadratowej siatki na ptaszczyznie, mozna obliczy¢ ze wzoru Picka:

P=W+<-B-1

gdzie P oznacza pole wielokata, W - liczbe punktow kratowych lezacych wewnatrz wielokata, a B — liczbe punktéw kratowych
lezacych na brzegu tego wielokata.

W wielokacie przedstawionym na rysunku W = 3 oraz B = 5, zatem P = 4, 5.

Uzupetnij zdania. Wybierz odpowiedz sposréd oznaczonych literami i oraz odpowiedz sposréd oznaczonych literami

[c]i[p]

Wielokat, ktérego pole jest rowne 15, moze mie¢ / punktow kratowych lezacych na brzegu wielokata. Pole wielokata,
ktéry ma dwukrotnie wiecej punktéw kratowych lezacych na brzegu wielokata niz punktow lezacych wewnatrz, wyraza sie
fczba /@

Odpowiedz: B (8), D (nieparzysta)

Krok 1. Rozwiazanie pierwszej czesci zadania.

Spéjrzmy na podany w tresci zadania wzér, a konkretnie na zawarty w nim jednomian %B. Gdybysmy na brzegu wielokata
mieli 7 punktdéw, to z tego jednomianu wyszedtby nam utamek % -7 = 3,5 i whasnie przez te "potéwke" nie bytoby
mozliwosci uzyskania w jakikolwiek sposob wyniku réwnego 15. Kiedy na brzegu bedzie 8 wierzchotkéw (lub jakas inna liczba
parzysta), wtedy wynik 15 bedzie mozliwy do osiggniecia, bo otrzymamy warto$¢ catkowitg - w tym przypadku % -8 =4

Dlatego tez nasz poszukiwany wielokat nie moze mie¢ 7 punktéw kratowych na brzegu, ale moze miec tych punktéw 8.

Krok 2. Rozwigzanie drugiej czesci zadania.
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Zatézmy sobie, ze punktow wewnetrznych mamy W = n natomiast punktéw brzegowych mamy B = 2n (bo ma by¢ ich dwa
razy wiecej niz wewnetrznych). Podstawiajac to do wzoru otrzymamy:

1
P:n+§2n—1,P:n+n—1,P:2n—1

Jakiejkolwiek liczby nie podstawimy pod n to otrzymane wyrazenie da nam liczbe nieparzysta.

Oczywiscie mozna tez wykorzystac fakt, ze jest to zadanie zamkniete i podstawi¢ sobie jakie$ przyktadowe liczby i sprawdzi¢
jaki otrzymamy wynik. Przyktadowo:
Gdy W = 5 oraz B = 10, to:

P=5+=.10-1,P=5+5-1,P=9

o | =

Otrzymany wynik jest nieparzysty.

Zadanie 10 0-1 pkt

Z kazdej z dwoch jednakowych kostek szesciennych wycieto szescian i otrzymano bryty przedstawione na rysunku.

Bryla | Bryta II

Czy catkowite pole powierzchni bryty | jest wieksze od catkowitego pola powierzchni bryty 11?

Wybierz odpowiedz T albo N i jej uzasadnienie sposréd A, B albo C. A) z pierwszej kostki usunigto mniejszy szescian niz z
drugiej kostki.

B) catkowite pole powierzchni kazdej z otrzymanych bryt jest réwne catkowitemu polu powierzchni poczatkowej kostki.
C) pole powierzchni ,wneki” w Il bryle jest wieksze niz pole powierzchni ,wneki” w | bryle.

Odpowiedz: Nie poniewaz opcja

To zadanie sprawdza nasza wyobraznie. Pola catkowite pierwszej i drugiej bryty sa jednakowe i sg rowne poczatkowemu
szescianowi (czyli temu przed wycieciem poszczegdlnych elementéw).

Poprawna odpowiedzig jest wiec, ze "Nie, poniewaz catkowite pole powierzchni kazdej z otrzymanych bryt jest
rowne catkowitemu polu powierzchni poczatkowej kostki".
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Zadanie 11 0-1 pkt

Na bokach tréjkata prostokatnego ABC' zaznaczono punkty D i E. Odcinek DE podzielit trojkat ABC na dwa wielokaty:
tréjkat prostokatny ADE i czworokat DBCE, jak na rysunku. Odcinek AB ma dtugosé 4v/3em, a odcinek DE ma dhugosé
3em.

C

30° a

Dtugos¢ odcinka EC jest rowna:

Odpowiedz: C (2cm)

Krok 1. Obliczenie dtugosci odcinka AC.

Spdjrzmy na duzy trojkat ABC. Skorzystamy tutaj z whasnosci trojkatéw o katach 30°,60°,90°. Z tych whasnosci wynika, ze
przyprostokatna lezaca przy kacie 30° (czyli nasz odcinek AB) ma dtugo$¢ aV3, druga przyprostokatna (czyli nasz odcinek
BC) ma dtugos$¢ a, natomiast przeciwprostokatna (czyli nasz odcinek AC) ma dtugo$¢ 2a.

Skoro odcinek AB ma dtugoéé 4v/3cm, to mozemy zapisaé ze:

av3em = 4\/§cm, a=4cm

W zwigzku z tym przeciwprostokatna AC' ma dtugos¢:

Krok 2. Obliczenie dtugosci odcinka AE.
Teraz spojrzmy na trojkat ADE. Tutaj takze skorzystamy z wtasnosci tréjkatéw 30°,60°,90°. Tym razem znamy dtugo$é
krotszej przyprostokatnej DE, czyli mozemy zapisaé ze a = 3cm. Nas interesuje dtugos$¢ odcinka AE, czyli:

|AE| =2a, |AE| =2-3cm, |AE| = 6cm

Krok 3. Obliczenie dtugosci odcinka EC.
Odcinek EC jest réznica miedzy odcinkiem AC oraz odcinkiem AE:

|EC| = 8cm — 6¢cm , |[EC| = 2cm
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Zadanie 12 0-1 pkt

Maja grata z przyjaciétmi w ekonomiczng gre strategiczng. W trakcie tej gry zainwestowata w zakup nieruchomosci 56 tys.
gambitéw — wirtualnych monet. Po uptywie 30 minut odsprzedata te nieruchomos¢ za 280 tys. gambitow.

Wartos¢ nieruchomosci od momentu jej zakupienia do momentu sprzedazy:

Odpowiedz: B (wzrosta o 400%)
Nieruchomo$¢ podrozata o:

280tys. —b6tys. = 224tys.

To oznacza, ze w ujeciu procentowym warto$¢ wzrosta o:

224tys.

-100% = 4-100% = 400%
56tys
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Zadanie 13 0-1 pkt

Przekatne prostokata ABC D przedstawionego na rysunku przecinajg sie pod katem 140°.

D C

140°

Ocen prawdziwos$¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli jest fatszywe. Kat DC A ma miare 40°.
Kat DAC ma miare 70°.

Kat DCA ma miare 40°.

Prawda
Fatsz

Kat DAC ma miare 70°.

Prawda
Fatsz

Odpowiedz: 1) FALSZ

Oznaczmy sobie miejsce przeciecia sie przekatnych jako punkt S.

Krok 1. Ocena prawdziwosci pierwszego zdania.

Spojrzmy na trojkat DC'S. Jest to tréjkat rbwnoramienny o podstawie DC. W tréjkacie rownoramiennym katy przy
podstawie majg rowna miare, zatem kat DC' A (lub tez DC'S) ma miare:

|<DCA| = (180° — 140°) : 2, |<DCA| = 40° : 2, |<DCA| = 20°

Zdanie jest wiec fatszem.

Krok 2. Ocena prawdziwosci drugiego zdania.
Korzystajac z wtasnosci katow przylegtych mozemy zapisa¢, ze:

|<ASD| = 180° — 140° = 40°

Tréjkat ADS jest takze trojkatem réwnoramiennym o podstawie A D, zatem katy przy podstawie (w tym intresujacy nas kat
DAC) ma miare:

|<DAC| = (180° — 40°) : 2, |<DAC| = 140" : 2, |[<DAC| = 70°

Zdanie jest wiec prawda.
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Zadanie 14 0-1 pkt

Uzupetnij zdania. Wybierz odpowiedz sposréd oznaczonych literami A i B oraz odpowiedz sposrdéd oznaczonych literami
CiD.

Liczba a = \/mf 1jest/. Liczba b = 4\/67 10 jest /EI

Odpowiedz: B (wieksza od 10), C (ujemna)
Krok 1. Rozwiazanie pierwszej czesci zadania.

Wiemy, ze +/121 = 11. To oznacza, zev/ 125 > 11, czyli warto$¢ wyrazenia v/ 125 — 1 jest nieco wieksza od 10.

Krok 2. Rozwigzanie drugiej czesci zadania.
Warto zauwazy¢, ze 2,5 - 2,5 = 6, 25/ Skoro tak, to \/gjest nieco mniejsze od 2, 5, a to oznacza, ze 4\/6jest nieco
mniejsze od 10. Wynika z tego, ze wyrazenie 4v/6 — 10 daje ujemny wynik.

Zadanie 15 0-1 pkt

Punkt S = (3, 2) jest $rodkiem odcinka AB, w ktérym A = (5,5). Punkt B ma wspdtrzedne:
Odpowiedz: D ((1,-1))

Skorzystamy ze wzoréw na wspdtrzedne srodka odcinka:

A+ XB YA+ yYB
xSZT,ys=T

Z tresci zadania wiemy, ze:

rs =3
Yys = 2
rA=25
Yya=>5

Podstawiajac te dane do wzordéw wyznaczymy wspdtrzedne punktu B = (z5; yB).

5

3= 2”3,6:5+x3,x3:1
5+

2= 2% 4=5+ys, yp = -1

Zatem nasz punkt B ma wspdtrzedne B = (1; —1).
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Zadanie 16 0-1 pkt

Jedna Sciane drewnianego szescianu pomalowano na czerwono, a pozostate — na biato. Ten szescian rozcieto na 27
jednakowych szescianéw.

Ocen prawdziwo$¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli jest fatszywe. Tylko cztery mate
szesciany maja doktadnie jedna $ciane pomalowana na biato.
Tylko cztery mate szeSciany maja trzy sciany pomalowane na biato.

Tylko cztery mate sze$ciany maja doktadnie jedna $ciane pomalowana na biato.

Prawda
Fatsz
Tylko cztery mate szesciany maja trzy Sciany pomalowane na biato.

Prawda
Fatsz
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Zadanie
17

/H\Afy

Odpowiedz: 1) FALSZ

Krok 1. Sporzadzenie rysunku pomocniczego.
Szedcian po pomalowaniu i rozcieciu bedzie wygladat mniej wigcej w ten sposéb:
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Krok 2. Ocena prawdziwosci pierwszego zdania.

E N

L
L

Przygladajac sie rysunkowi widzimy, ze to zdanie jest nieprawda. Takich szesciandw jest doktadnie dziewieC. Pie¢ z nich
(ponumerowanych od 1 do 5) to Srodkowe szescianiki na kazdej ze $cian. Cztery kolejne (z numerami od 6 do 9) to
szesciany ze Srodkowych linii, ktére stykaja sie z czerwona $ciana.

Krok 3. Ocena prawdziwosci drugiego zdania.
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To zdanie jest prawda i beda to cztery szesciany znajdujace sie w rogach, ktére nie maja czerwonej sciany:

/H\Afy

Na rysunku przedstawiono dwie rézne Sciany prostopadtoscianu. Jedna jest kwadratem o boku 5em, a druga —
prostokatem o bokach 3cm i 5¢em.

5cm

5cm

5cm
3cm

Oblicz sume dtugosci wszystkich krawedzi prostopadtoscianu o takich wymiarach.

Odpowiedz: Suma dlugosci wszyst

Krok 1. Sporzadzenie rysunku pomocniczego.
Sprobujmy sobie naszkicowac nasz prostopadtoscian, tatwiej nam bedzie wtedy wykonac obliczenia:
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3em

7 SCm

Sem

Krok 2. Obliczenie dtugosci wszystkich krawedzi prostopadtoscianu.
W naszym prostopadtoscianie mamy 8 krawedzi po bem (podstawa dolna i gérna) oraz 4 krawedzie po 3cm
(krawedzie boczne), zatem suma dtugosci wszystkich krawedzi wyniesie:

8-5cm +4 - 3cm = 40cm + 12¢m = 52em

Zadanie 18 0-2 pkt

Ania i Jarek grali w kamienie. Na poczatku gry kamienie uktada sie w dwdch stosach. Nastepnie gracze wykonuja
ruchy na przemian. Ruch w grze polega na wzieciu dowolnej liczby kamieni tylko z jednego ze stoséw. Przegrywa
ten, kto nie moze juz wykonac ruchu. Na pewnym etapie gry pierwszy stos zmalat do jednego kamienia, a na
drugim znajdowaty sie trzy kamienie. Ruch miata wykona¢ Ania. Uzasadnij, ze aby zagwarantowac sobie wygrana,
Ania musiata wzig¢ dwa kamienie z drugiego stosu.

Odpowiedz: Uzasadniono pokazuja

Krok 1. Omowienie zwycieskiej strategii.

Zasady zabawy mozna stresci¢ w jednym zdaniu - wygrywa osoba, ktéra wezmie ostatni kamien. Kiedy Ania wezmie
dwa kamienie z drugiego stosu to doprowadzi do sytuacji w ktérej w pierwszym i drugim stosie bedzie doktadnie
jeden kamien. Skoro tak, to Jarek zgodnie z regutami gry nie bedzie miat wyjscia i bedzie musiat wzia¢ jeden kamien
(z pierwszego lub drugiego stosu). To sprawi, ze przed ruchem Ani zostanie wtedy tylko jeden ostatni kamien w
grze i to ona zabierajac go wygra te rywalizacje.

Krok 2. Omoéwienie pozostatych wariantow rozgrywki.
Opisana powyzej strategia jest jedyna wygrywajaca (albo inaczej ujmujac: jedyna w ktdrej Ania nie musi liczy¢ na
btad Jarka). Jak wygladataby gra w innych przypadkach?

Gdyby Ania wzieta jeden (ostatni) kamien z pierwszego stosu, to przed swoim ruchem Jacek miatby trzy kamienie
na stosie drugim i wtedy to on zabierajac trzy kamienie wygratby gre.

Gdyby Ania wzieta jeden kamien z drugiego stosu, to Jarek biorac kolejny kamien z drugiego stosu doprowadzi do
sytuagji w ktérej mamy po jednym kamieniu na obu stosach i ruch Ani. Wtedy Ania wezmie jeden kamien (nie ma

wyjscia), a Jarek wezmie ostatni kamien.

Gdyby Ania wzieta trzy (czyli wszystkie) kamienie z drugiego stosu, to Jarek weZmie ostatni kamien z pierwszego
stosu zapewniajgc sobie tym samym zwyciestwo.
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Zadanie 19 0-2 pkt

Na ptywalni w marcu obowigzywata promogja.

Jednorazowe wejscie na
ptywalni¢ — 9 zt

PROMOCIJA!!!

I Co czwarte wejscie gratis © I

Wojtek byt w marcu codziennie jeden raz na ptywalni i wykorzystat wszystkie ulgi promocyjne. lle kosztowato go
korzystanie z ptywalni w marcu?

Odpowiedz: Wojtek zaptacit \(21

Krok 1. Ustalenie liczby dni z bezptatnymi wyjSciami na basen.

Marzec ma 31 dni. Skoro co czwarty dzien Wojtek ptywat za darmo, to takich bezptatnych wyjs¢ na basen miat
doktadnie 7:

4 marca

8 marca

12 marca

16 marca

20 marca

24 marca

28 marca

Krok 2. Ustalenie liczby ptatnych wyjs¢ na basen.
Wojtek byt na basenie 31 razy, z czego 7 wejs¢ miat bezptatnych. To oznacza, ze ptatnych wejs¢ miat:

31-7-24

Krok 3. Obliczenie wydatkow.
Skoro kazde ptatne wejscie kosztuje 924, a Wojtek miat takich wejs¢ 24, to przez caty marzec zaptacit za nie:

24 - 9zt = 21624
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Zadanie 20 0-3 pkt

Trener chce zamoéwi¢ 25 nowych pitek do tenisa. Pitki wybranej firmy sprzedawane sg w opakowaniach po 3 sztuki
albo po 4 sztuki. lle opakowan kazdego rodzaju powinien zamowic trener, aby mie¢ doktadnie 25 nowych pitek?
Podaj wszystkie mozliwosci.

Odpowiedz: Trener powinien zamé

Mozemy sobie rozpisa¢ wszystkie mozliwosci i sprawdzi¢ ktére rozwigzania beda spetniac warunki naszego zadania:
Jezeli kupimy 0 matych opakowan, to duzych musimy kupic¢ 25 : 4 = 6, 25.

Jezeli kupimy 1 mate opakowanie (3 pitki), to duzych musimy kupi¢ 22 : 4 = 5, 5.

Jezeli kupimy 2 mate opakowania (6 pitek), to duzych musimy kupi¢ 19 : 4 = 4, 75.

Jezeli kupimy 3 mate opakowania (9 pitek), to duzych musimy kupi¢ 16 : 4 = 4.

Jezeli kupimy 4 mate opakowania (12 pitek), to duzych musimy kupi¢ 13 : 4 = 3, 25.
, to duzych musimy kupi¢ 10 : 4 = 2, 5.

Jezeli kupimy 6 mate opakowania (18 pitek), to duzych musimy kupi¢ 7 : 4 = 1, 75.

L Lol

Jezeli kupimy 7 mate opakowania (21 pitek), to duzych musimy kupi¢4 : 4 = 1.

Jezeli kupimy 8 mate opakowania (24 pitki), to duzych musimy kupi¢1: 4 = %.

(
(
(
Jezeli kupimy 5 mate opakowania (15 pitek
(
(
(
Interesuja nas tylko te przypadki w ktérych otrzymaliémy catkowita liczbe duzych opakowan, czyli s3 dwie
mozliwosci zakupu 25 pitek:
3 mate opakowania oraz 4 duze
7 matych opakowan oraz 1 duze

Do zadania mozna tez byto podej$¢ nieco sprytniej. Wystarczyto zauwazy¢, ze matych opakowan musi by¢

nieparzysta ilos¢, bo tylko wtedy uda nam sie zakupic tacznie nieparzysta ilos¢ pitek. Dostrzegajac te rzecz moglismy
poming¢ sprawdzanie przypadkdéw z parzystg iloscig matych opakowan.
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Zadanie 21 0-3 pkt

Prostokatny pasek papieru o wymiarach 12¢m na 2cm jest z jednej strony biaty, a z drugiej — szary. Ten pasek
ztozono w sposdéb pokazany na rysunku.

Pole widocznej szarej czeéci paska jest rowne 8cm?. Jakie pole ma widoczna biata cze$¢ paska?
Odpowiedz: Pole widocznej biate
Krok 1. Wyznaczenie wymiarow szarej czesci paska.

Szara cze$¢ jest prostokatem. O tym prostokacie wiemy, ze ma wysokos¢ 2¢m i ze ma pole 8cm?, czyli dhugos¢
tego prostokata wynosi:

a-2cm = 8cm?, a = 4em

Krok 2. Obliczenie pola powierzchni biatej czesci paska.
Biata cze$¢ paska jest trapezem, w ktérym wysokos¢ ma miare h = 2¢m, dtuzsza podstawa ma miare
a = 12em — 4em = 8cm, natomiast krétsza podstawa ma b = 8cm — 2cm = 6em.

ya:

&

Pole tej figury bedzie zatem réowne:

1 1
(a+b)-h, P=—-(8cm+6cm)-2cm, P = 5-14cm-2cm, P = 14cm?

P= il
2

1
2

Jezeli nie dostrzeglismy tego, ze jest to trapez to moglismy tez zauwazy¢ ze nasza biata cze$¢ ma pole powierzchni
réwne powierzchni prostokata o wymiarach 8cm x 2¢m, pomniejszonego o trojkat prostokatny o
przyprostokatnych 2cm i 2cm (patrz rysunek):

2 H

2/ 2
'Y
!
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Wtedy:

1
P = Pyostokgta — Pirsjgta » P = 8cm - 2cm — 3 2cm - 2em, P = 16em? — 2cm?, P = 14cm?

Zadanie 22 0-4 pkt

W wypozyczalni Gierka za wypozyczenie gry planszowej trzeba zaptaci¢ 82f za 3 dni i dodatkowo po 2, 5027 za
kazdy kolejny dzien wypozyczenia. Natomiast w wypozyczalni Planszéwka ptaci sie 1227 za 3 dni i po 22# za kazdy
kolejny dzien. Przy jakiej liczbie dni koszty wypozyczenia tej gry w jednej i drugiej wypozyczalni sa jednakowe?

Odpowiedz: Koszt wypozyczenia t

Mozemy doj$¢ do rozwiazania obliczajac koszty wypozyczenia dla kazdego poszczegdlnego dnia, natomiast najlepiej
jest rozwigzac to zadanie uktadajac proste réwnanie.

Krok 1. Wprowadzenie oznaczen i utozenie réwnania.

z - liczba dni powyzej trzeciego dnia

8 + 2, 5z - taczna kwota za wypozyczenie gry w Gierce

12 4 2z - taczna kwota za wypozyczenie gry w Planszéwce

Naszym zadaniem jest sprawdzenie kiedy koszt wypozyczenia gry bedzie jednakowy, czyli kiedy wartosci 8 + 2, 5
oraz 12 + 2z sie zréownaja, czyli kiedy:

8+ 2,5x =12+ 2z

Krok 2. Rozwigzanie powstatego réwnania.

8+2,52=12+4+2z, 0,5z =4, z =38

Krok 3. Interpretacja otrzymanego wyniku.
Patrzac sie na oznaczenia nasz « oznacza, ze koszty wypozyczenia zrbwnaja sie po osmiu dniach powyzej trzeciego
dnia, czyli bedzie to dzier jedenasty.
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