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Odpowiedzi do zadan zamknietych

Zadanie
1

3

Odpowiedz

B (42km), C (11.05)

A (I ¢wiartce)

C(3,4)

B (35 - 0,3kg)

B (nie mniejsze niz —4)

B (a =27), D (8)

D (
C (27-107%m3)
D (réwnoramienny rozwartokatny)

B (—2(a+ 1)+ 5b), D (—6a + 3b+4)

Rozwiazania krok po kroku
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Bartek wyruszyt rowerem na trase o dtugosci 70km o godzinie 8.20. Trase te pokonat, jadac ze $rednig predkoscia 28kTm. W trakcie jazdy, o godzinie 9.50, Bartek

zrobit sobie pietnastominutowa przerwe.

Uzupetnij zdania. Wybierz wtasciwg odpowiedz sposréd A lub B oraz sposréd C lub D.

Bartek zrobit sobie przerwe po przejechaniu / Bartek dojechat do konca trasy o godzinie /EI
Odpowiedz: B (42km), C (11.05)

Krok 1. Rozwigzanie pierwszej czesci zadania.
Skoro Bartek wystartowat o godzinie 8:20 i zrobit przerwe o godzinie 9:50, to znaczy Ze jechat pottorej godziny, czyli t = 1, 5h. Z tresci zadania wiemy tez, ze
$rednia predkos¢ jazdy Bartka wyniosta v = ZSkTm. Musimy policzy¢ jak dtuga trase pokonat Bartek, a zrobimy to korzystajac z przeksztatconego wzoru na

predkosc:

k
v:%,s:zwt,5:28Tm-1,5h,s:42km

Krok 2. Rozwigzanie drugiej czesci zadania.
Policzmy ile czasu zajetoby pokonanie trasy o dtugosci s = 70km jadac ze Srednig predkoscig v = 28%"4 Ponownie skorzystamy tutaj z przeksztatcenia naszego
wzoru na predkos¢:

s _ 70km

s
v:?,vt:s,t:—,tf

U @,t:2,5h

Skoro wiec Bartek wyruszyt na trase o godzinie 8:20, to na koncu tej trasy powinien pojawic sie o godzinie 10:50. Musimy jeszcze jednak pamietac o tym, ze Bartek
zrobit sobie dodatkowo 15 minut przerwy, zatem ostatecznie na mecie byt o godzinie 11:05.
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Na rysunku przedstawiono kartke z kalendarza na rok 2019.

Pn. Wt. Sr. Czw. Pt. Sob. Ndz.
1 2 3//4]|/5]6

8 19 10 11 (12 13
15 16, 17 18 [19] 20
22 (23] 24 |25] 26, 27
29 130 31

Ocen prawdziwo$¢ podanych zdan. Druga niedziela czerwca 2019r. przypadnie w dziewigtym dniu miesigca.
Pierwszy dzien wrzesnia w 2019r. wypadnie w niedziele.

Druga niedziela czerwca 2019r. przypadnie w dziewigtym dniu miesiaca.

Prawda
Fatsz

Pierwszy dzien wrze$nia w 2019r. wypadnie w niedziele.

Prawda
Fatsz

Odpowiedz: 1) PRAWDA

Krok 1. Ocena prawdziwosci pierwszego zdania.

Wiemy, ze czerwiec ma 30 dni i z przedstawionej kartki kalendarza wynika, ze skoro 1 lipca jest w poniedziatek, to 30 czerwca bedzie w niedziele. Skoro tak, to cofajac sit
Ze niedziele wypadna takze 23 czerwca, 16 czerwca, 9 czerwca oraz 2 czerwca. Pierwsze zdanie jest wiec prawda, bo pierwsza niedziela miesigca jest ta, ktéra wypada 2 ¢
niedzielg bedzie ta wypadajgca 9 czerwca.

Krok 2. Ocena prawdziwosci drugiego zdania.

Skoro 31 lipca wypada w $rode, to 1 sierpnia wypada w czwartek. Analogicznie 8 sierpnia, 15 sierpnia, 22 sierpnia oraz 29 sierpnia wypadng takze w czwartek. W zwigzk
to bedzie pigtek, 31 sierpnia to bedzie sobota, czyli 1 wrzesnia to bedzie niedziela.
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W prostokatnym uktadzie wspétrzednych punkt K = (7\/5 + 2\/5, 3v2 — 2\/3) lezy w:
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Odpowiedz: A (I ¢wiartce)

Zadanie z pozoru wydaje sie do$¢ niejasne, dlatego opiszmy sobie co sie tutaj tak naprawde dzieje. Mamy podany punkt K, ktorego wspotrzedna iksowa jest rowna
natomiast wspdtrzedna igrekowa przyjmuje postac y = 3v2 — 24/3. Naszym zadaniem jest tak naprawde zaokraglenie tych wartosci, aby moc zaznaczy¢ sobie ten |
wspotrzednych. Precyzyjniej rzecz ujmujac interesuje nas przede wszystkim ustalenie znaku wspotrzednej iksowej oraz igrekowej tego punktu K. Jezeli przyktadowo \
iksowa oraz igrekowa bytyby ujemne, to niezaleznie od tego czy nasz punkt K miatby wspdtrzedne K = (—1; —2) czy tez K = (—100; —200), to lezatby on w I1.
Wszystkie watpliwosci na temat numeragji ¢wiartek uktadu wspdtrzednych wyjasni ponizszy rysunek:

AY
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Krok 1. Ustalenie znaku wspétrzednej iksowe;.
Musimy sprawdzi¢, czy wartos$¢ —V3+2V2 jest dodatnia, czy tez ujemna. Stosujac przyblizenia V31,73 0raz V2 ~ 1,41 mozemy zapisac, ze:

—V3+2V/2~-1,73+2-1,41~ 1,73 +2,82 ~ 1,09
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To oznacza, ze wspodtrzedna iksowa jest z pewnoscig dodatnia (jest nieco wieksza od 1).

Krok 2. Ustalenie znaku wspdtrzednej igrekowej.
Korzystajac z tych samych przyblizen co w poprzednim kroku mozemy zapisac, ze:

3v2-2V/3~3-1,41-2-1,73~4,23 — 3,46 ~ 0,77

To oznacza, ze wspdtrzedna igrekowa jest takze dodatnia (jest nieco mniejsza od 1).

Krok 3. Ustalenie ¢wiartki uktadu wspotrzednych.
Skoro obydwie wspétrzedne sg dodatnie, to znaczy ze punkt K lezy w I ¢wiartce.

Dane jest rownanie: —4(3 — 2z) = —2, 05 + 5z + (—0, 5)% Rozwiazaniem danego réwnania jest liczba:

Odpowiedz: C (3,4)

Zaczynajac od wymnozenia liczby —4 przez wartosci w nawiasie oraz od wykonania potegowania mozemy zapisac, ze:

—4(3 — 22) = —2,05 + 5z + (—0,5)%, — 12+ 8z = —2,05 + 5z + 0,25 /7596, —1243z=-2,05+0,25, — 12+ 3z =—1,8 /+12,3m
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Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. 60% liczby 4, 5 wynosi tyle samo, co % liczby 4, 05.
Liczba 2,7 jest 0 10% wieksza od liczby 2%.

60% liczby 4, 5 wynosi tyle samo, co % liczby 4, 05.
Prawda

Fatsz

Liczba 2, 7 jest o 10% wieksza od liczby 2%,

Prawda
Fatsz

Odpowiedz: 1) PRAWDA

Krok 1. Ocena prawdziwosci pierwszego zdania.

60% liczby 4,5 mozemy zapisac jako 0, 6 - 4, 5 natomiast % liczby 4,05 mozemy zapisa¢ jako % .

— 2 _ 2 405 __ 810 __
0,6-4,5=2,7,2.4,05=2.45 _ 80 57

Otrzymalismy jednakowe wyniki, zatem zdanie jest prawda.
Krok 2. Ocena prawdziwosci drugiego zdania.
Liczba 0 10% wigksza od liczby 2% tol,1- 2%, czyli:

1,1.22:£.§:8_8:22_8z2,9
3 10 3 30 30

Zdanie jest wiec nieprawda.

Wedtug przepi
wykonania kok
4,05. Obliczajac wartosci tych wyrazen otrzymamy:qyocowego dl
przygotowac 3
truskawek. |lo$
jaka zgodnie z
trzeba przygot
wykonania kok
o0séb, mozna ¢
pomoca wyraz

Odpowiedz: |

Do przygotow:
3 0s6b potrzet
truskawek. Dla
potrzebowaliby

wiecej truskawek, bo % = 2. Dla 9 oséb potrzebowalibysmy trzy razy wiecej truskawek, bo % = 3. Analogicznie wiec dla 10 0séb potrzebujemy 3% razy wiecej trt

% = 3%. To oznacza, ze prawidtowym wyrazeniem bedzie 3% - 30dag, czyli 3% -0, 3kg.
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Gosia kupita dwie cebulki kwiatéw. Obie zasadzi w jednej doniczce. Ma do dyspozydji trzy doniczki ceramiczne i dwie plastikowe.

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Gosia moze zasadzi¢ kwiaty w doniczkach na 6 réznych sposoboéw.
Prawdopodobienstwo, ze obie cebulki Gosia zasadzi w doniczce ceramicznej, wynosi %

Gosia moze zasadzi¢ kwiaty w doniczkach na 6 réznych sposobow.

Prawda
Fatsz

Prawdopodobienstwo, ze obie cebulki Gosia zasadzi w doniczce ceramicznej, wynosi %

Prawda
Fatsz

Odpowiedz: 1) FALSZ
Krok 1. Ocena prawdziwosci pierwszego zdania.

Skoro obie cebulki maja znalez¢ sie w jednej doniczce, a mamy pie¢ réznych doniczek (trzy ceramiczne oraz dwie plastikowe), to Gosia moze zasadzi¢ kwiaty na 5 rc
sposobow (zasadzi kwiaty albo w pierwszej, albo w drugiej, albo w trzeciej, albo w czwartej, albo w piagtej doniczce). Zdanie jest wiec fatszem.

Krok 2. Ocena prawdziwosci drugiego zdania.
Gosia moze zasadzi¢ kwiaty w jednej z pieciu doniczek. Z tych pieciu doniczek az trzy sa ceramiczne. Prawdopodobienstwo, ze Gosia zasadzi kwiaty w ceramicznej ¢
wiec rowne % czyli zdanie byto fatszem.

Na osi liczbowej zaznaczono zbiér liczb spetniajacych pewien warunek.

y

~4 0

Zaznaczony zbidr to wszystkie liczby:
Odpowiedz: B (nie mniejsze niz —4)
Chcac poprawnie odczytac zaznaczony zbidér musimy na samym wstepie zwrdci¢ uwage na kropki znajdujace sie na osi liczbowej, szczegdlnie na te ktoéra znalazt,

poczatku zbioru przy liczbie —4, bo to ona jest tutaj kluczowa. Ta kropka jest zamalowana, zatem liczba —4 nalezy do tego zbioru. Oprécz niej do zbioru nalezy
wieksza od —4, bo widzimy wyraznie ze strzatka z zaznaczonym zbiorem skierowana jest w prawg strone.

Z naszych rozwazan wynika, ze do zbioru nalezg wszystkie liczby wieksze lub réwne —4. Z tego tez wzgledu prawidtowa odpowiedzig nie moze by¢ "wigksze niz
by znaczyto ze liczba —4 do tego zbioru nie nalezy, a ustalilismy juz, ze zamalowana kropka oznacza, ze ta liczba w tym zbiorze takze sie znajduje. Jedyna pasuije
odpowiedzia jest odpowiedz "nie mniejsze niz —4".

Czy romb jest rownolegtobokiem? Wybierz odpowiedz T (tak) lub N (nie) i jej uzasadnienie sposrod A, B albo C. A) wszystkie boki rombu sa przystajace
B) romb ma dwie pary bokéw réwnolegtych
C) przekatne rombu sg prostopadte

Odpowiedz: Tak poniewaz opcja

Réwnolegtobok nie ma bokéw przystajacych (czyli jednakowej dtugosci), ani tez przekatne rownolegtoboku nie przecinajg sie pod katem prostym. Te cechy nie r
wskazywac, ze romb jest rownolegtobokiem. Romb jest réwnolegtobokiem, bo ma dwie pary bokéw réwnolegtych i to jest poprawna odpowiedz.
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Zadanie 10

Uzupetnij zdania. Wybierz wtasciwg odpowiedz sposréd A lub B oraz sposréd C lub D.

Wyrazenie \3/52 przyjmuje wartos¢ 9 dla / Wartos¢ iloczynu /8 - 24/2 wynosi /@
Odpowiedz: B (¢ = 27), D (8)

Krok 1. Rozwiazanie pierwszej czesci zadania.
Aby rozwigzac pierwszg cze$¢ zadania wystarczy podstawic te dwie proponowane liczby i sprawdzi¢ kiedy otrzymamy wynik réwny 9. Tak naprawde podstawiaja
otrzymamy bardzo brzydka liczbe, bo \3/§jest liczbg niewymierng réwng okoto 1, 44. Musimy zatem podstawi¢ a = 27 i otrzymamy wtedy nastepujaca sytuacj

VT =32 =9

Krok 2. Rozwiazanie drugiej czesci zadania.
Korzystajac z dziatan na pierwiastkach mozemy zapisa¢, ze:

V8-2v2=2-/8-/2=, =2./8.2=2-/16=2-4=38
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Zadanie 11

Dla zachowania bezpieczenstwa kat nachylenia miedzy poziomym podtozem a drabing przystawng powinien wynosi¢ od 65° do 75°. Na ktorym rysunku przed

ustawienie drabiny zgodne z wymaganiami bezpieczenstwa?

T - =

)
Kluczowym spostrzezeniem pozwalajacym na rozwiazanie tego zadania jest dostrzezenie, ze $ciana, podtoze oraz drabina tworza tréjkat prostokatny. Dzieki tem

mogli skorzysta¢ z réznych wtasnosci trojkatow prostokatnych, wiedzac przy okazji ze miara jednego z katow jest rowna 90°. Rozpatrzmy kazdy z przypadkow «

| drabina:
Korzystajac z wtasnosci katow wierzchotkowych wiemy, ze kat miedzy $ciang i drabing ma takze 12°. Wiemy tez, ze kat miedzy $ciana i podtoga ma 90°, zatem
tego trojkata (czyli kat miedzy podtozem i drabing) bedzie mie¢ miare:

180° —90° — 127 = 78°

Il drabina:
Tym razem skorzystamy z katow przylegtych. Suma katéw przylegtych jest réwna 180°. Skoro jeden kat ma miare 118°, to drugi (czyli ten, ktdry nas interesuje

180° — 118" = 62°

11l drabina:
Tutaj powinnismy sie zorientowa, ze jest to trojkat prostokatny o katach 30°,60°,90°. Skad to wiemy? Wynika to z faktu, ze przeciwprostokatna jest dwa raz
krotszej przyprostokatnej, a to cecha charakterystyczna wtasnie dla tréjkatow o katach 307,607, 90°. Interesujacy nas kat miedzy podtozem i drabing ma zater

IV drabina:

Wiemy, ze suma katow w trojkacie wynosi 180°. Wiemy tez, ze jeden z katéw ma miare 90°, zatem na dwa pozostate katy zostaje nam 180° — 90° = 90°. Mc
zapisac, ze:

a+3a=90",4a=90", a =22,5"

Interesujacy nas kat miedzy podtozem i drabing ma miare 3a, czyli 3 - 22,5° = 67,5°. Z prezentowanych odpowiedzi tylko ta miesci sie w przedziale od 65° d
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Zadanie 12

Objetos¢ prostopadtoscianu o wymiarach 3cm x 0, 3dm x 0, 03m wynosi:

Odpowiedz: C (27 - 10~ %m?)

Krok 1. Obliczenie objetosci prostopadtoscianu.

To co musimy zrobi¢ na wstepie to ujednolici¢ jednostki. Nie wiemy na ktdrag jednostke optaci nam sie zamieni¢ najbardziej (w odpowiedziach wystepuja zaréwn«
centymetry jak i metry). Wydaje sie, ze najprosciej bedzie zamieni¢ wszystko na centymetry, a w razie czego zamienimy sobie potem jednostki objetosci na te, ki
potrzebne.

0,3dm = 3cm, 0,03m = 3cm

W zwigzku z tym objetos¢ prostopadtoscianu jest réwna:

V =3cm - 3em - 3em, V = 27em?®

Krok 2. Zamiana jednostek objetosci.
Skoro lem = 0,01m = 10~%m, to lem® = 10~ %m.
W zwigzku z tym 27em® = 27 - 10~m?,

Zadanie 13

W pewnym trojkacie dwa katy maja miary po 35°. Oznacza to, ze trojkat ten jest:

Odpowiedz: D (réwnoramienny rozwartokatny)

Krok 1. Obliczenie miary trzeciego kata w tym trojkacie.
Suma katéw w trojkacie jest rowna 180°, zatem skoro pierwszy i drugi kat maja 35°, to trzeci kat ma miare:

180" — 35" — 35" = 110°

Krok 2. Wybér wtasciwej odpowiedzi.
Skoro dwa katy w tréjkacie sa jednakowej miary, to na pewno jest to tréjkat rownoramienny. Dodatkowo wiemy, ze w tym tréjkacie jeden z katéw ma miare 11
rozwarty. Stad tez taczac ze soba te dwie informacje mozemy powiedzie¢, ze jest to trojkat rownoramienny rozwartokatny.

Zadanie 14

Dane sa liczby ¢ = 2a + b — 3 oraz y = —4(a — b) + 1. Uzupetnij zdania. Wybierz wtasciwa odpowiedz sposréd A lub B oraz sposréd C lub D.

Suma liczb @ i y wynosi / Roznica liczb y i wynosi/@.
Odpowiedz: B (—2(a + 1) 4 5b), D (—6a + 3b + 4)

Krok 1. Rozwigzanie pierwszej czesci zadania.
Chcac obliczy¢ sume liczb musimy po prostu doda¢ do siebie te dwa wyrazenia i ostroznie uproscic caty zapis:

2a+b—-3+(—4(a—-b)+1)=2a+b—3—-4(a—b)+1=, =2a+b—-3—-4a+4b+1=—-2a+5b—2

Takiej odpowiedzi nie mamy podanej, choé mozemy juz wykluczy¢ pierwsza odpowiedz, bo w niej nie ma jednomianu z wartoscia b. Aby zweryfikowac czy druga
jest poprawna musimy wytaczy¢ —2 przed nawias, otrzymujac:

—2a+5b—2=—-2a—2+5b=—-2(a+1)+5b

Krok 2. Rozwiazanie drugiej czesci zadania.
Tym razem musimy odjac¢ od siebie te dwa wyrazenia. Uwazajgc na znaki mozemy zatem zapisac, ze:

—4(a—b)+1—(2a+b—-3)=—-4a+4b+1—-2a—-b+3=—6a+3b+4

matematix.pl - Prébny egzamin ésmoklasisty z matematyki - Operon 2018 10/15



Zadanie 15

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Kazdy graniastostup prosty, ktory ma szes¢ $cian, jest prostopadtoscianem.
Ostrostup, ktéry ma szes$¢ krawedzi, jest czworoscianem.

Kazdy graniastostup prosty, ktéry ma szes¢ Scian, jest prostopadtoscianem.

Prawda
Fatsz

Ostrostup, ktory ma szes¢ krawedzi, jest czworoscianem.

Prawda
Fatsz

Odpowiedz: 1) FALSZ

Krok 1. Ocena prawdziwosci pierwszego zdania.

Graniastostup prosty to taki, ktérego $ciany boczne sg prostokatami. Aby graniastostup prosty byt prostopadtoscianem, to takze w swojej podstawie musi miec
informacji podanej w zadaniu wynika, ze graniastostup ma szes¢ $cian, co z kolei oznacza ze w podstawie znalazt sie czworokat (nie ma innej mozliwosci - beda \
podstawy i cztery Sciany boczne). Niestety nie mamy pewnosci, czy tym czworokatem jest prostokat, bo réwnie dobrze moze to by¢ np. romb lub trapez. Z tegc
zdanie jest fatszem, bo nie kazdy taki graniastostup bedzie prostopadtoscianem.

Krok 2. Ocena prawdziwosci pierwszego zdania.

Czworoscian to ostrostup majacy (jak sama nazwa wskazuje) cztery Sciany w ksztatcie trojkata. W zwigzku z tym w podstawie takiego ostrostupa musi znalez¢ si
musi to by¢ tréjkat rownoboczny, bo nie musi to by¢ czworoscian foremny).

Tu warto przypomnie¢, ze ostrostup majacy w podstawie n-kat ma 2n krawedzi oraz n 4 1 $cian. Skoro nasz ostrostup ma 6 krawedzi, to znaczy ze 2n = 6, cz
oznacza, ze w podstawie faktycznie znajduje sie trojkat, a cata bryta man + 1, czyli 3 + 1 = 4 Sciany. W zwigzku z tym zdanie jest prawda.

Oblicz sume wszystkich czynnikéw pierwszych liczby 9350, jezeli najwiekszy z nich wynosi 17.
Odpowiedz: 40
Krok 1. Rozktad liczby na czynniki pierwsze.

Rozktadajac liczbe na czynniki pierwsze nalezy pamigtac o tym, by korzystac jedynie z liczb pierwszych (czyli takich, ktore dziel sie tylko przez jedynke oraz s¢
My z tresci zadania wiemy, ze jednym z takich czynnikow jest liczba 17, dlatego od tej liczby mozemy rozpocza¢ nasz rozktad:

9350 | 17
550 | 5
110 | 11
10 5
2 2
1

Krok 2. Obliczenie sumy czynnikéw pierwszych.
Zgodnie z trescig zadania musimy jeszcze obliczy¢ sume czynnikow pierwszych, zatem:

174+5+114+5+2=40
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Zadanie 17

Uzasadnij, ze prostokat o przekatnej dtugosci 8cm i szerokosci 4\/§cmjest kwadratem.

4v2em gem

N

Odpowiedz: Udowodniono obliczaj

| sposob: Korzystajac z Twierdzenia Pitagorasa:
Krok 1. Sporzadzenie rysunku pomocniczego.

4v2em gem

B

Krok 2. Obliczenie szerokosci prostokata.
Jezeli uda nam sie udowodni¢, ze bok o nieznanej nam dtugosci b ma taka sama miare co bok o dtugosci a = 44/2, to bedziemy mogli z cata pewnoscia stwi
ten prostokat jest kwadratem. W tym celu skorzystamy po prostu z Twierdzenia Pitagorasa:

A+ =7, (W2 +1?=8,16-2+b0°=64,32+b2 =64, 5> =32, b=+32=16-2=4V2

Krok 3. Zakonczenie dowodzenia.
Udato nam sie wykaza¢, ze boki oznaczone jako a oraz b maja identyczng miare, zatem ten prostokat jest kwadratem.

Il sposob: Korzystajac z whasnosci przekatnych kwadratu.
Z wiasnosci kwadratéw wynika, ze kwadrat o boku @ ma przekatna o dtugosci av/2. Jezeli wiec pokazemy, ze w przypadku tego prostokata zachodzi taka zal
bedziemy mogli stwierdzi¢, ze faktycznie jest on kwadratem.

W zwigzku z tym skoro a = 42 to przekatna kwadratu powinna mie¢ dtugos¢:

aV2=4V2.V2=4.2=38

Otrzymany wynik jest doktadnie taki sam jak dtugos¢ przekatnej podanej w tresci zadania, zatem mozemy z cata pewnoscia stwierdzi¢, iz ten prostokat jest k

Zadanie 18

Wyznacz T' ze wzoru s = T g2,

2m

Odpowiedz: \(T=F-\frac{2ms}{t"2

Przeksztatcanie wzoru najprosciej jest zaczac od pozbycia sie wartosci 2m znajdujacej sie w mianowniku utamka:

F-T 2 2 2 2
s= 2 [ooam,som=F-1)-82 |0, _p-17 [yer, 7+ _p /T p_p
2m 2 £ 2
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Zadanie 19

Wojtek przechowuje 24 standardowe szescienne kostki do gry w zamknietym pudetku o pojemnosci 0, 6 litra. Kazda z tych kostek ma krawedz o dtugosci 1,
Oblicz, ile procent pojemnosci pudetka wypetniaja wszystkie te kostki. Zapisz obliczenia.

Odpowiedz: Kostki zajmuja \(13,
Krok 1. Obliczenie pojemnosci pojedynczej kostki.
Kazda kostka jest szescianem o krawedzi dtugosci a = 1, 5cm. Mozemy wiec bez przeszkod obliczy¢ objetosé tego szescianu, ale zanim to zrobimy, to mozer

jeszcze jedna sprytna rzecz, ktéra znacznie uprosci nam obliczenia. Widzimy wyraznie, ze w zadaniu bedziemy operowa¢ jednostka litréw, a wiemy ze 11 = 1d
Zamienmy wiec dtugos$¢ kostki na decymetry, tak aby potem nie mie¢ problemu z przeksztatcaniem jednostek objetosci.

a=1,5cm = 0,15dm

Teraz mozemy przystapi¢ do obliczenia objetosci pojedynczej kostki:

V=a*, V= (0,15dm)*, V = 0,003375dm®

Krok 2. Obliczenie objetosci wszystkich kostek do gry.
Skoro Wojtek ma 24 kostki do gry, to ich objetos¢ bedzie réwna:

V =24.0,003375dm® , V = 0,081dm®

Krok 3. Obliczenie procentu wypetnienia pudetka.
Skoro pudetko ma objetos¢ 0, 61, czyli 0, 6dm?, a kostki zajmuja 0, 081dm? to:

0,081dm?

81
,6dm

Zadanie 20

Siostry Basia i Kasia zbieraja pienigdze na wycieczke. Basia uzbierata 115% kwoty, ktéra zebrata Kasia. Gdy kazda dziewczynka dostata od dziadkéw dodatkov
23221, okazato sie, ze kwota uzbierana przez Kasie stanowi 92% kwoty zebranej przez Basie. Oblicz, ile pieniedzy uzbierata kazda z dziewczat. Zapisz obliczeni

Odpowiedz: Oszczednosci Kasi to

Krok 1. Wprowadzenie poprawnych oznaczen.

W tym zadaniu musimy koniecznie wprowadzi¢ sobie pewne oznaczenia, zapisujac przy okazji zaleznosci wynikajace z tresci zadania:
x - oszczednosci Kasi przed otrzymaniem pieniedzy od dziadkéw

1, 15z - oszczednosci Basi przed otrzymaniem pieniedzy od dziadkow

2 + 232 - oszczednosci Kasi po otrzymaniu pieniedzy od dziadkéow

1,15z 4 232 - oszczednosci Basi po otrzymaniu pieniedzy od dziadkéw

Z tresci zadania wynika, ze:

z+232=0,92- (1,152 + 232)

Krok 2. Rozwigzanie powstatego réwnania.
Rozwigzywanie powstatego réwnania zaczniemy od wymnozenia liczby znajdujacej sie przed nawiasem:

z+232=0,92- (1,152 + 232) , = + 232 = 1,058z + 213,44 /7213,44,x+18,56:1,058a: /71:,18,56:0,058;1: /:0,058,1

Krok 3. Obliczenie kwoty uzbieranych pieniedzy przez Kasie oraz Basie.

Obliczenie wartosci @ = 3202/ nie konczy naszego zadania. Musimy obliczy¢ ile pieniedzy ostatecznie zebrata kazda z dziewczyn. W tym celu wracamy do nat
oznaczen z kroku pierwszego i mozemy zapisac, ze:

Oszczednosci Kasi: 3202t + 23221 = 55221

Oszczednosci Basi: 1,15 - 32027 + 23221 = 3682t + 23221 = 6002/
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Zadanie 21

Na rysunku | przedstawiono graniastostup prawidtowy, ktérego wszystkie krawedzie sa przystajace, a suma ich dtugosci wynosi 90cm. Na Il rysunku przedst
graniastostup, ktory ma w podstawie tréjkat prostokatny o przyprostokatnych dtugosci 6¢m i 8cm. Obie bryty maja taka sama wysokosé.

I IT

LT T T P g

¢umsssannhssassscsas

Oba te graniastostupy potaczono w taki sposdb, ze otrzymano jeden graniastostup czworokatny. Oblicz pole powierzchni catkowitej otrzymanego graniastos
czworokatnego. Zapisz obliczenia.

Odpowiedz: \(P=388+50\sqrt{3}cm

Krok 1. Obliczenie dtugosci krawedzi pierwszego graniastostupa.
Z tredci zadania wynika, ze krawedzie pierwszego graniastostupa sa przystajace, czyli maja jednakowa miare. Nasz graniastostup ma 9 krawedzi, a skoro sume
dtugosci jest réwna 90cm, to kazda krawedz na dtugosé:

a=90cm:9, a =10cm

Krok 2. Obliczenie dtugosci nieznanej krawedzi podstawy drugiego graniastostupa.
O drugim graniastostupie wiemy to, ze w podstawie jest trojkat prostokatny o przyprostokatnych dtugosci 6¢m oraz 8cm. Korzystajac wiec z Twierdzenia Pit
mozemy obliczy¢ dtugos¢ przeciwprostokatnej (czyli trzeciej krawedzi podstawy), zatem:

A+ =c,6>+8=c,36+64=c, =100, c = 10[cm)]

Krok 3. Ustalenie wygladu bryly po potaczeniu graniastostupow.

Ustalmy jak bedzie wygladac nasza bryta, ktéra powstanie po potgczeniu sie pierwszego i drugiego graniastostupa. Skoro mamy otrzymac graniastostup czw:
to te dwa graniastostupy trzeba bedzie potgczy¢ wzdtuz boku o jednakowej mierze, czyli w tym przypadku wzdtuz boku o dtugosci 10cm. Kazde inne ztgczer
spowoduje, ze w podstawie nie bedziemy mieli czworokata. Wiemy tez, ze nowo powstata bryta ma wysokos¢ 10cm, bo tak wynika z informacji na temat pie
graniastostupa. W zwiazku z tym nasz graniastostup bedzie wyglada¢ mniej wiecej w ten sposdb:

= -

A Y 10
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Krok 4. Obliczenie pdl podstawy pierwszego i drugiego graniastostupa.
Pole podstawy nowego graniastostupa jest suma pdl podstaw pierwszego i drugiego graniastostupa. Musimy zatem wyliczy¢ te dwa pola i je ze sobg zsumov

W pierwszej podstawie mamy tréjkat rownoboczny o boku a = 10cm. Pole pierwszego graniastostupa jest wiec proste do policzenia jesli znamy wzér na pol

a*V/3

réwnobocznego P = “

. Wystarczy wtedy podstawi¢ znang nam miare o otrzymamy, ze:

10%-+/3 100+/3
Ppl = 4 y 'pl = 4

, P = 25V/3[em?]

a3
2

Niestety w niektorych szkotach ten wzdr nie jest omawiamy, ale omawiany jest za to wzdr na wysokos¢ tréjkata réwnobocznego h = i dzieki niemu tak

obliczy¢ pole powierzchni. Obliczmy zatem wysoko$¢ naszego tréjkata rownobocznego o boku a = 10cm:

10-4/3
2

h= , h=5v3[cm]

Teraz korzystajac ze standardowego wzoru na pole trojkgta mozemy zapisac, ze:

L

Py = 2

1 — —
ah, By =5 -10- 5v3, Py =5-5v3, Py = 25vV3[cm?

Obliczenie pola powierzchni podstawy drugiego graniastostupa jest juz mniej problematyczne, bo z whasnosci tréjkatéw prostokatnych wiemy, ze przyprosto
takiego trdjkata sa jednoczesnie dtugosciami podstawy i wysokosci trojkata, zatem:

P,

1 1
p2:§ah,Pp2:§-6-8,Pp2:3-8,Pp2:24[cm2}

Krok 5. Obliczenie pola powierzchni bocznej graniastostupa czworokatnego.
Mamy cztery $ciany boczne, kazda z nich jest prostokatem o wysokosci 10cm. Zgodnie z naszym rysunkiem mozemy zapisac, ze:

P,=6-10+8-10+10-10+10-10, P, = 60 + 80 + 100 + 100, Pb:340[cm2]

Krok 6. Obliczenie pola powierzchni catkowitej graniastostupa czworokatnego.

Pole podstawy nowo powstatego graniastostupa to suma obliczonych w czwartym kroku pél Py oraz Pps. Pole powierzchni bocznej obliczylismy w kroku pia
Jestesmy wiec gotowi do obliczenia pola powierzchni catkowitej, ale musimy pamietac o tym, by pole podstawy graniastostupa czworokatnego pomnozy¢ pr:
graniastostup ma przeciez podstawe dolng i gérna. Zatem:

P=2.(Py+Pg)+ P, P=2-(25v3+24) + 340, P = 50v/3 + 48 + 340 , P — 388 + 501/3[cm?]
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